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摘 要 : 对 任意 正 整 数 风 四 2 为 给 定 整数 ,Smarandache Ceil 函数 Si(m) 定义 为 最 小 的 正 整数 x, 使 得 川 区， 即 
Si(m=min 们 seN: 吕 z .利用 Smarandache Ceil 函数 的 定义 及 解析 方法 ,研究 了 Smarandache Ceil 函数 与 素 因子 积 函 
数 Un) 的 均值 分 布 问题 ,并 给 出 了 (SmJ+UU) 的 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 ， 
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Abstract: For any positive integer 7 and the given positive integer 天 ( 丰 三 2),Smarandache Ceil function S,(Pz) is 


defined as the smallest positive integer x which makes 由 jx ,that is S,(z)=min f ENV : 寺 . The definition and the 


analytic method of the Smarandache Ceil function was utilized to study the mean value distribution problem of 


Smarandache Ceil function and product of prime divisor function UV(a), and give an interesting asymptotic formula of 


(S(mDJ+Ug) 
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1 引言 及 结论 


著名 数论 专家 Smarandache 教授 在 文献 [1 中 引入 了 Smarandache Ceil 函数 与 素 因 子 函 数 VD) ，, 即 


VhpeN, 关 三 2,， Smarandache Ceil 函数 So 定义 为 最 小 的 了 


素 因 子 积 函 数 V(m) 则 被 定义 为 


Si(7) = min f EN: 可 夺 


VOD=1LUV(OD)=TI. 


目前 已 有 许多 学 者 对 此 进行 了 研究 ,# 


忆 


几 


获得 了 一 些 结果 [2-14] . 


本 文 主要 利用 解析 方法 ,研究 均值 
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的 分 布 问题 ,并 给 出 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 , 即 下 述 定理 . 
定理 ” 设 /=2 是 一 个 整数 ,那么 VxeR,x 三 1, 有 渐 近 公式 


Y(Sm+z) = 本 di-ae If 本 汪 


六 十 太 
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姥 近 X 


人 2)x” Il- 1 十 广 一 | 


人 Dx 


其 中 :“《() 是 Riemann Zeta- 函 数 , s 是 任意 给 定 的 正 实 数 . 
2 3 引 理 及 定理 的 证 明 


引 理 15 令 / 是 一 个 积 性 数论 函数 , 使 得 > jn) 绝对 收敛 . 那么 ， 
上 展开 的 一 个 绝对 收敛 的 无 穷 乘积 


oo 


>/=II fsHA(DJ+A(D+， 


如 果 / 是 完全 积 性 的 , 则 乘积 可 简化 为 
< 
2/ 岂 ; JPD) 


上 面 的 乘积 称 为 级 数 的 欧 拉 乘积 
引 理 2051 (Perron 公式 ) 令 
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对 rr >, 是 绝对 收 和 敛 的 . 又 令 c>0,*>0 是 任意 的 ,那么 , 当 >o,-c 时 ,我 们 有 
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其 中 了 并 意 指 和 里 最 后 的 项 当 * 是 整数 时 ,必须 乘 以 了 
定理 的 证 明 


之 (3 m+U(o) = 之 Si) 13 之 Si + 3 之 Si On) + 志 T On) . 
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易 知 Si(a), CC, Si(OUV(m 及 SO 均 为 可 乘 函数 ,于 是 由 引 理 1(Euler 乘 积 公 式 ) 有 
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其 中 &(s) 是 Riemann zeta- 函 数 . 
引 理 2 知 在 Perron 公式 中 , 取 sy=0,2=9/2,7=x, 则 有 
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其 中 = 是 任意 给 定 的 正 实 数 . 
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在 s=4 处 有 一 个 一 阶 极 点 ,其 留 数 为 
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于 是 由 式 (1),(6) 以 及 Riemann zeta- 函 数 的 性 质 可 得 渐 近 公式 
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因此 , 定理 得 证 . 
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